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Aufgabe 1.
Sei K ein Korper, und R eine endlich erzeugte K-Algebra. Sei R < S eine ganze Ringer-
weiterung. Seien p; C p; Primideale in R, und q; € g3 Primideale in S mit q; N R = p; und

g3 NR = ps.

(i)  Zeige: Sei p, ein Primideal in R sodass p; C p, & p; gilt. Dann gibt es ein Primideal q,
in R" sodass q; € q, € g5 gilt.

(i) Indieser Situation, kann man q, immer so wihlen dass q, N R = q; gilt?

Aufgabe 2.

Seien C, D Kategorien. Sei F: C < D : G eine Adjunktion, mit G rechtsadjungiert. Zeige:

Sei X: J — D ein Diagram in D sodass lim; X in D existiert. Dann existiert lim;(G o X) in C
und ist gegeben durch R(lim; X).

g:f%fb eR3.—> S eine Ringabbildung. Zeige, dass die folgenden Aussagen dquivalent sind:
(i)  f erfiillt die Aussage von Going-up.

(ii) Dieinduzierte Abbildung Spec(S) — Spec(R) ist abgeschlossen.

Aufgabe 4.

(i) SeienR — Sund R — R’ Ringabbildungen, und sei S’ := S @ R’. Zeige: IstR — S
ganz, dann ist auch R’ — S’ ganz. Gilt die analoge Aussage fiir endlich?

(ii) Sei Z der ganze Abschluss von Z in C. Beschreibe die Fasern von der Inklusion Z < Z
um zu priifen ob sie ganz ist.
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