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Aufgabe 1.
Sei 𝐴 ein Ring und 𝑍 ⊆ Spec(𝐴) eine konstruierbare Menge. Zeige: 𝑍 ist offen genau dann
wenn es unter Generalisierungen abgeschlossen ist.

Die nächsten beiden Aufgaben sind Anwendung des Satz von Chevalley.

Aufgabe 2.
Sei 𝑓∶ 𝑋 → 𝑌 eine Ringabbildung die flach und von lokal endlicher Präsentation ist. Zeige:
Dann ist 𝑓 universell offen.

Aufgabe 3.
Sei𝑓∶ 𝑋 → 𝑌 einMorphismus vonVarietäten üeber einemKörper𝑘, d.h. 𝑋, 𝑌 sind reduzierte,
separierte Schemata von endlichem Typ über 𝑘. Zeige, das 𝑓 surjektiv ist genau dann wenn
𝑓 surjektiv auf abgeschlossenen Punkten ist (d.h. für jeden abgeschlossenen Punkt 𝑦 ∈ 𝑌
gibt es einen abgeschlossenen Punkt 𝑥 ∈ 𝑋mit 𝑓(𝑥) = 𝑦).

Aufgabe 4.
Sei 𝑋 die affine Gerade über einem Körper 𝑘 mit zwei Ursprüngen. Finde einen Bewer-
tungsring 𝑉mit Quotientenkörper 𝐾 so dass es in einem Diagram der Form

Spec(𝐾) 𝑋

Spec(𝑉) Spec(𝑘)
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mehr als einen Lift gibt.
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