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Aufgabe 1.

Sei 𝑅 ein Ring. Zeige:

(i) Ein 𝑅-Modul𝑀 ist kompakt genau dann wenn er endlich präsentiert ist.

(ii) Jeder 𝑅-Modul kann als filtrierter Kolimes von kompakten 𝑅-Moduln geschrieben
werden.

Aufgabe 2.

Sei 𝑋 ein Schema über einem Ring 𝐴. Zeige: Ist 𝑋 proper, dann ist O𝑋 ganz über 𝐴.

Aufgabe 3.

Sei 𝑌 → 𝑆 eine eigentliche Abbildung, mit 𝑆 lokal noethersch. Weiters sei 𝑋 ein normales
𝑆-Schema von endlichem Typ. Sei ∶ 𝑈 → 𝑌 ein Morphismus von 𝑆-Schemata mit 𝑈 ⊆ 𝑋
nicht leer. Zeige: Es gibt eine eindeutige Fortsetzung von 𝑓 auf eine offene Teilmenge 𝑉 von
𝑋 die alle Punkte der Kodimension 1 enthält.

Aufgabe 4.

Zeige: Die Strukturabbildung ℙ𝑛ℤ → Spec(ℤ) ist eigentlich. Schlussfolgere, das projektive
Morphismen eigentlich sind.
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